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1) Дротяний відрізок довжини 2003 розділений на 2003 одиничних відрізка. На дроті знаходяться 2003 мурахи. У початковий момент часу всі ці мурахи сидять по одному в центрі кожного одиничного відрізка. Потім вони починають переповзати з відрізка у відрізок, причому кожен мураха повзе постійно в якомусь одному напрямку (тобто не розвертається), можливо, якісь мурахи взагалі не переповзають. У деякий момент часу виявилося, що всі 2003 мурашки знову сидять по одному в центрі кожного одиничного відрізка. Доведіть, що знайдуться які-небудь дві мурашки, які до цього моменту проповзли однакові відстані.

2) Чи є число 2003 2003 + 5 квадратом натурального числа? Відповідь обгрунтуйте.

3) Доведіть, що площа трикутника зі сторонами a, b и c не перевищує

 (ab + bc + ca)/12. 

4) В трикутнику ABC проведено медіану AM. В трикутниках AMB і AMC проведено бісектриси MP і MQ відповідно. Виявилося, що ∠MAQ = ∠MP Q. Доведіть, що∠P QM = ∠ABC. 

5) Знайдіть всі значення параметру а при якому система



Має хоча б один розв’язок. 
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